
  

 
  

     
  

 توجیھات تربویة القدرات المنتظرة المكتسبات القبلیة
 التناسب 
 االمعادلات 
 الدالة الخطیة 
 المعلم في المستوى 
  تمثیل نقطة معرفة بإحداثیتیھا  

 :التعرف على وضعیة تناسبیة وترجمتھا إلى الصیغة 
 .

 .تحدید صورة عدد بدالة خطیة 
 .إنشاء التمثیل المبیاني لدالة خطیة 
 .تحدید صورة عدد بدالة خطیة من خلال تمثیلھا المبیاني 
حدیѧد عѧѧدد صѧѧورتھ معلومѧѧة مѧѧن خѧѧلال التمثیѧѧل المبیѧѧاني لدالѧѧة   ت 

 .خطیة
 .تحدید صیغة دالة خطیة انطلاقا من عدد غیر منعدم وصورتھ 
تحدید صیغة دالة خطیة انطلاقا من نقطة مخالفة لأصل المعلѧم   

 .من تمثیلھا المباني
 .قراءة التمثیل المبیاني لدالة خطیة 
 .تحدید صورة عدد بدالة تآلفیة 

   مة وضعیة إلى الصیغةترج 
 .إنشاء التمثیل المبیاني لدالة تآلفیة 
 . تحدید صورة عدد بدالة تآلفیة من خلال تمثیلھا المبیاني 
تحدیѧد عѧѧدد صѧѧورتھ معلومѧѧة مѧѧن خѧѧلال التمثیѧѧل المبیѧѧاني لدالѧѧة    

 .تآلفیة
تحدید صیغة دالة تآلفیة انطلاقا من نقطتین مختلفتین من تمثیلھا  

 .المبیاني
 .تمثیل المبیاني لدالة تآلفیةقراءة ال 

  توظیف اللدالة التآلفیة في حل مسائل

الاعتماد على دراسة وضعیات في التناسب تعرض لھا التلامیذ  
في الأقسام السابقة لتحدید معامل التناسب وإبراز علاقѧة خطیѧة   

 .بین متغیرین ثم تقدیم الدالة الخطیة
x :إدخال الكتابة   ax 
 .تناول بعض المفردات الخاصة بالدوال 
  :والتذكیر بالنتیجة  yو xیمكن أن نلاحظ تغیرات  

 1 2

1 2

y y a
x x





 

.عند دراسة معادلة مستقیم   

 .یجب توظیف الدالة التآلفیة في حل مسائل متنوعة 
علاقة  (اقتراح أمثلة یكون فیھا التمثیل المبیاني لیس مستقیما  

 )ع بضلع متغیرمساحة شكــل مرب
عدم الإفراط في تحدید صیغة دالة خطیة أو تآلفیة انطلاقا من 

 .إعطاء أعداد وصورھا أو نقطتین من تمثیلھا



 تقویمیة و منزلیة     تمارین )ملخص الدرس ( المحتوى )   +    أنشطة تمھیدیة ( سیر الدرس 
 

I _ الدالة  الخطیــة : 

 :مدخل 
  :لنعتبر الجدول التالي

x …  18  17  16  15  14  13  -2  9  7  6  5  4  -3,5  2  1  -7  

y  …  54  51  48  45  42  39  -6  27  21  18  15  12  -10.5  6  3  -21  

  3نلاحظ أن أعداد السطر الأول متناسبة مع أعداد السطر الثاني حیث معامل التناسب ھو 

 Y=3xإذن 

: لة خطیة ونرمز لھا بالرمز نقول العلاقة التي تربط أعداد السطر الأول بأعداد السطر الثاني تسمى دا
fأوgأوh أو...  

 fبالدالة الخطیة  xھو صورة العدد  3xالعدد : وتقرأ ھذه المتساویة   f(x) = 3x: ونكتب 

 fبمعامل الدالة الخطیة  3ویسمى العدد  

 

 

 

  

  1نیتمر

:  یث  دالة خطیة بح  fنعتبر  1
2

f x x .  

:   أحسب    – 1) 0f    ;;    1,5f   ;;    

 2f  .  

في المستوى  fأنشئ التمثیل المبیاني للدالة  – 2)
)م   المنسوب إلى معلم متعامد ممنظ ; ; )O I J .  

  

  

  

  

  2تمرین

في كل حالة من الحالات  hحدد معامل الدالة الخطیة 
  :الآتیة  

 0 0h       ;;     1 3
2

h    
 

       ;;    

3تمرین   



  

  : تعریف – 1)      

 

   

  

  

  

  

  
  

  : أمثلة – 2)

                        f    وg   وh    دوال معرفة كما یلي:  

( )
3
xf x       و( ) 0g x x       و( ) 5.h x x    

  :إذن              

                     -- f  1ة خطیة  معاملھا  العدد  دال
3

 .  

                     -- g    0دالة  خطیة  معاملھا العدد . 

                     -- h    5دالة خطیة  معاملھا العدد  

  

  25
3

h        

 2 1h    ;;       1 3h      ;;      

  17
7

h   

  

  

  

  

  3تمرین

2دالة خطیة معاملھا    fنعتبر 
3

.  

:   أحسب   – 1) 5f      و 3f     و 0f    

2و  
4

f  
 
 

 .  

تمثیلھا المبیاني في  (D)ثم أنشئ    fعرف  – 2)
)المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم   ; ; )O I J. 

 

  

  

a عدد حقیقي معلوم  

a.بالعدد الحقیقي    xالتي تربط  كل عدد حقیقي   fالعلاقة  x   

   aتسمى  دالة خطیة  معاملھا  

  :   و  نكتب  

( ) .f x a x         أو: .f x a x   

a.العدد x    یسمى  صورةx  بالدالة  الخطیةf  



 : خــاصیـة – 3)

 مدخل 
  عدد حقیقي مختلف عن صفر m. دالة خطیة  fلتكن 

 f(x)=axإذن 

 f(m)=amوبالتالي 

  إذن 

  
( )f m am a
m m

  

 

  fھو معامل الدالة الخطیة  aوحیث 

  فإن البحث عنھ سیتطلب المراحل التي مررنابھا

  خاصیة 
  

  

  

  

  

  

  

  

  

  4تمرین

:     دالة خطیة معرفة كما یلي        2
3

f x x   .  

:   ن   أثبت أ     f x y f x f y    

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  :عدد حقیقي غیر منعدم فإن  mدالة خطیة  و   fإذا كانت   

):  ھو العدد الحقیقي  fمعامل الدالة  )f m
m

   

 



  

  

  
  

  : تمرین تطبیقي 

                                             f    2:   دالة خطیة  بحیث( 5)
3

f     

)ثم  حدد    fحدد معامل  الدالة                                          )f x .  

  : الحــل         
  

  :لدینا       

            f  دالة  خطیة إذن :( ) .f x a x   ومعاملھا ھو العدد الحقیقي :
2

( 5) 2 5 103
5 5 3 1 3

fa   
    

 
 .  

)10:       و منھ  فإن                 )
3

f x x
.  

   : التمثیل المبیاني لدالة خطیة – 4)

  مدخل 
  f(x) = 1,5x: حیث fولتكن الدالة الخطیة .  (I ;I ;J)معلم متعامد ممنظم  المستوى منسوب إلى لنعتبر

  في المستوى فإن زوج إحداثیتیھا سیتغیر Mنقطة ما في المستوى ، وكلما تغیر مكان  M(x ;f(x))وتكن 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  



  :وھذا جدول توضیحي

a  4  -3  0  2  1  x 

1,5a  6  -4,5  0  3  1,5  f(x)  

Mn(a ;1,5a)  M4(4 ;6)  M3(-3 ;-4,5)  O(0 ;0)  M2(2 ;3)  M1(1 ;1,5)  M(x ;f(x))  

  .لننشئ النقط الواردة في الجدول ، ثم فلنتضنن موقع جمیع النقط الممكنة الغیر الواردة في الجدول 

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  



  

   :التمثیل المبیاني

 

 الشكل الھندسي:
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جمیع النقط الواردة في الجدول  نقط مستقیمیة  ، وبالتالي یمكننا أن نتضنن أن جمیع النقط الأخرى الممكن  نلاحظ أن
 .(O ;M1 ;M2 ;M3 ;M4 )تحدیدھا ستقع على نفس المستقیم  الذي یحتوي على النقط الأولى 

 (Cf)ونرمز لھ بالرمز fھذا المستقیم یسمى بالتمثیل المبیاني للدالة الخطیة : نقول 

 :تعریف   
  

                

    

  

  
  

  :تمرین تطبیقي 
                                     f    دالة خطیة  معرفة  كما یلي    :( ) 2f x x  .  

)في المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم    fلننشئ التمثیل المبیاني للدالة                             ; ; )O I J.  

  

  

  

  

  الحل

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

( ; ; )O I J   للمستوىممنظم منسوب معلم متعامد  

  . Oالتمثیل المبیاني  لدالة خطیة  ھو  مستقیم یمر  من أصل المعلم 

 



  
  

1  x  

2  ( )f x  

(1 ;-2)  A 

لنضع الجدول   التالي

  

  

  

  

  

  

  

;1)و من النقطة    Oتقیم المارمن ھو المسfإذن التمثیل المبیاني للدالة             2)A .  

  

  : ملاحظة ھامة/  *  

  

)إذا كانت  --            ; )M x y  نقطة تنتمي إلى  التمثیل المبیاني  

):   فإن   fلدالة خطیة                )f x y .  

  

  :فإن fنقطة تنتمي  إلى  التمثیل المبیاني لدالة خطیة   Mإذا كانت   --           

             ( ; ( ))M x f x .  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 



II _ الدالة  التآلفیـــة  

  مدخل 
  :لنعتبر الجدول التالي

x …  18  17  16  15  14  13  -2  9  7  6  5  4  -3,5  2  1  -7  

y  …  37  35  33  31  29  27  -3  19  15  13  11  9  -6  5  3  -13 

نلاحظ أن أعداد السطر الأول غیر متناسبة مع أعداد السطر الثاني                                                              
 y=2x+1إذن  

 hأوgأوf: نقول العلاقة التي تربط أعداد السطر الأول بأعداد السطر الثاني تسمى دالة تآلفیة ونرمز لھا بالرمز 
  ...أو

 fبالدالة التآلفیة  xھو صورة العدد  2x+1العدد : وتقرأ ھذه المتساویة  f(x) = 2x+1: ونكتب 

 fبمعامل الدالة التآلفیة  2ویسمى العدد  

  

  :تعریف   1)

 

   

  

  

  

  

  

  

  5تمرین

f  دالة خطیة  وg     دالة تآلفیة  بحیث: 

  3f x x        و    1g x f x   

أكتب   – 1) g x    بدلالةx .  

1   : أحسب   – 2)
2

f   
 

3و          
2

g  
 
 

 .  

على   gو    fأنشئ التمثیلین المبیانیین لكل من  – 3)
)نفس المعلم المتعامد الممنظم   ; ; )O I J.  

  

  

  

  

  6تمرین

إلى معلم متعامد ممنظم   نعتبر المستوى منسوبا
( ; ; )O I J.  

 2;3A    و 1;2B      و 3; 1C     نقط من
  .المستوى

التي تمثیلھا المبیاني  یمر   fعر ف الدالة التآلفیة   – 1)
من   2;3A   و 1;2B .  

a  وb عددان حقیقیان معلومان.  

a.بالعدد الحقیقي    xالتي تربط  كل عدد حقیقي   fالعلاقة  x b   

  :   و  نكتب    aتسمى  دالة تآلفیة  معاملھا  

( ) .f x a x b          أو: .f x a x b    

a.العدد x b    یسمى  صورةx  بالدالة  الخطیةf  



  :          أمثلة  )2

                            f   وg    دالتان  معرفتان كما یلي:  

( ) 11
7
xf x         و( ) 5g x       

 --  f   1دالة تآلفیة  معاملھا
7

 .  

 --  g   0دالة تآلفیة  معاملھا  .  

 : خــاصیـة – 3)

 مدخل 
  عددان حقیقیان مختلفان یخالفان صفر nو m. دالة تآلفیة  fلتكن 

 f(x)=ax+bإذن 

 f(n)=an+bو f(m)=am+bوبالتالي 

  إذن 

  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( )

f m f n am b an b am b an b am an a m n a
m n m n m n m n m n
        

    
    

 

 

  fمعامل الدالة التاآلفیة ھو  aوحیث 

  فإن البحث عنھ سیتطلب المراحل التي مررنابھا

  

  

التي تمثیلھا المبیاني  یمر    gعرف الدالة التآلفیة   – 2)
من   1;2B      و 3; 1C  .  

التي تمثیلھا المبیاني  یمر    hعرف الدالة التآلفیة   – 3)
من   2;3A    و 3; 1C   .  

أنشئ على نفس المعلم   التمثیل المبیاني لكل من  – 4)
  .hو    gو    fالدوال  

 

  

  

  

  

  

  

  7تمرین

ر المستوى منسوبا إلى معلم متعامد ممنظم  نعتب
( ; ; )O I J.  

:   دالة تآلفیة  بحیث    fلتكن    1 1
2

f x x  .  

:    أنشئ النقط                2; (0)A f     و



  خاصیة 
 

 

 

  

  

  

  

  

  
  

  : تمرین تطبیقي 
                                             f    (2):   دالة تآلفیة  بحیث 2f       و( 1) 3f     

)ثم  حدد    fحدد معامل  الدالة                                          )f x .  

  : الحــل

  

):   دالة تآلفیة  إذن   fلدینا  ) .f x a x b      و  معاملھا ھو العدد  الحقیقي  :  

  

(2) ( 1) 2 ( 3) 2 3 5
2 ( 1) 2 ( 1) 2 1 3

f fa     
   

    
  

 ( 2);4B f      3و( 5); ( )
2

C f f  
 

 .  

  

  

  

  8تمرین

f   دالة تآلفیة  و     التمثیل المبیاني لھا بحیث  :

 f x ax b  .  

لتكن   2;3M      و 5; 4N     نقطتین من  
.  

1a:   أثبت أن   – 1)   .  

  .fعرف  الدالة   – 2)

   .fأنشئ التمثیل المبیاني للدالة  – 3)

  

  

  

  9تمرین

: ین معرفتین كما  یلي دالتین تآلفیت gو  fلتكن 

  2 1f x x      و  2 2g x x    

غیر منعدمین   حقیقیان مختلفان   انعدد nوm .دالة تآلفیة     fإذا كانت   
  :فإن 

):  ھو العدد الحقیقي  fمعامل الدالة  ) ( )f m f n
m n



  

 



  

)5:    و منھ فإن                             ) .
2

f x x b .  

  

  . bلنحسب العدد الحقیقي  
  

      ( 1) 3f        یعني  أن   :  

  

  

  

  

  

  

  
  

5:        وبالتالي فإن         1( ) .
2 2

f x x .  

  

  : مبیاني لدالة تآلفیةالتمثیل ال – 4)

 مدخل 
  f(x)=1,5x+1: حیث fولتكن الدالة التآلفیة .  (I ;I ;J)المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم  لنعتبر

أنشئ    – 1) D     و     التمثیلین المبیانیین لكل
ي في المستوى المنسوب إلى على التوال  gو  fمن 
)متعامد ممنظم     معلم ; ; )O I J.  

  

:  حــل مبیانیا ثم جبریا المعادلة   – 2)
   f x g x .  

:   حــل مبیانیا المتراجحة    – 3)   f x g x.  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 

5 ( 1) 3
2

5 2 6
2 6 5
2 1

1
2

b

b
b
b

b

   

   
  
 




 



  في المستوى فإن زوج إحداثیتیھا سیتغیر Mنقطة ما في المستوى ، وكلما تغیر مكان  M(x ;f(x))تكن لو

  :وھذا جدول توضیحي

  

  

  

a  4  -3  0  2  1  x 

1,5a+1  7  -3,5  1  4  2,5  f(x)  

Mn(a ;1,5a+1)  M4(4 ;7)  M3(-3 ;-3,5)  J(0 ;1) M2(2 ;4)  M1(1 ;2,5)  M(x ;f(x))  

  .جمیع النقط الممكنة الغیر الواردة في الجدول  عاردة في الجدول ، ثم فلنتضنن موقلننشئ النقط الو

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  



  التمثیل المبیاني
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الواردة في الجدول  نقط مستقیمیة  ، وبالتالي یمكننا أن نتضنن أن جمیع النقط الأخرى الممكن نلاحظ أن جمیع النقط 
 .(M1 ;M2 ;M3 ;M4 )تحدیدھا ستقع على نفس المستقیم  الذي یحتوي على النقط الأولى 

 (Cf)ونرمز لھ بالرمز fھذا المستقیم یسمى بالتمثیل المبیاني للدالة التآلفیة : نقول 

  : ف تعری 
  

  

  
  

  

( ; ; )O I J  معلم متعامد ممنظم منسوب للمستوى  

  طتین  مختلفتینالتمثیل المبیاني  لدالة تآلفیة  ھو  مستقیم یمر  من نق

( ; ( ))A m f m و         ( ; ( ))B n f n  

 



  

  :  تمرین تطبیقي 
  

):   بحیث   دالة التآلفیة                                     ) 2 4f x x  .  

)في المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم fالتمثیل المبیاني للدالة لننشئ  ; ; )O I J 

  

 الحل

 

  

  لنضع الجدول التالي

2  0  x  

0  4  ( )f x  

B(-2;0)  A(0;4)    

  

  

  

  

  

  

  :بحیث    (AB)ھو المستقیم    fإذن التمثیل المبیاني للدالة  التآلفیة          

  

                 (0;4)A       و( 2;0)B   

  

 



  

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  : حــالة خــاصة – 5)  

  

  

  

    

  

  

  

  :  مثال/  *                 

  

)لننشئ في المستوى المنسوب إلى معلم متعامد ممنظم                                    ; ; )O I J، الدالة التآلفیةf  

 a  عدد حقیقي  معلوم  

):  المعرفة كما یلي   fالدالة   )f x a  0دالة تآلفیة  معاملھا   تسمى  

;0)ا المبیاني  ھو المستقیم المار من النقطة  و تمثیلھ )A a  و الموازي لمحور الأفاصیل
 .  



 

  : بحیث 
    

                                  ( ) 2f x   .  

  

  

  

  

  

      

  

    

   

  

   

  

  

  

 

 



  

  

  

   

 


